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P R. E A M B U L O* 

A Chi i curìoTo S. laper ét*io tm fia« 
riCpondo che fono un amatore del ve* 
ro, di che in quefto Foglio dò un 
pubblico rifcontro. Pervenutomi in mano il 
Dizionario di Mufica del Celebre M. Rouf- 
feau, in più luoghi del quale parziali:^ nle< 
vai di quefto famofo Soggettò per il Tratta- 
io di Mufica del Sig. Tartini infigne Prof, 
felibre di Violino in Padova, del quale Trat« 
tato elfo M. Kouffeau ha fatto, e pubblicato 
nello fleflb Dizionario il traSuntOi mentre Io 
aadavo.^poei qaalche attenzione fcorreodcf-, Av- 
venutomi- ìb un perìodo di quefto traffunto* 
in cui M, Rouffeau di propria fenteuza dice, 
che Ja ivi afiegnata dimoOrazione del Sig. 
Tartini noii è generale, e che il medefraio 
Al pec - 



per le fue dìtnoftrazioDÌ combinando quantità 
eterogenee, quafle nulla coachiudono per il 
di luì ioteoto, quV ferìamente mi fermai per 
rilevare } 0 il Vero, o il falfo delle due affer- 
^opi, Parziale anch'io di quel muGcale lìfte» 
mai e concorde con M. Roufleau neirairefif 
lo iìftema di profonditi, e dì genio, egual- 
niente che di lunghezza, ed ofcurìià , full efa- 
me delle due afìerzioni mi fitTai con tutta 1* 
intenfirì* di fpirito, mercè che dalla verifi- 
cazione di quefte, rimanendo ìnterameute di- 
Orutto il detto fiftema, mi avrei trovato in- 
avvedutamente parziale del falfo. Con grava 
fatica per il numerico modo di quella, e di 
jthre mmoftràùonì dello fieflb Trattato lèm- 
bnndomi d'aver Scoperto il vero, ma noa 
fidaDdomì abballanza, palTato a Padova, vol- 
li perlbnalmente conferire con l'Autore. Nel 
di lui numerico modo conto efatto egli mi 
refe di quella, e di altre lue dimoftrazioni , 
la quali da me riportate alla Geometria tnt* 
te trovai geometricamente verìlicste. Confer- 
Qtatomì dall' Antore quanto mi fembrava d' 
aVeiè fcoperto , e conchiufo, mi complaqui di 
aver colto col mìo .talento nel vero. Ma poi 
beii altrettanto mì forprefo il rilevare a geo* 
jnetrìco conironto quale 9 quanu fia la 
coltk del numero ìntefo nel fenfo, ed appli* 
cato nel modo dì tale .Autore, il quale fe 
dice di non faper Geometii* dicQ il vero , Q 

ne 



m lù teflimonio di fatto ; tna di fapér. 
1 ha certamente bifogno, fe a qualuti- 
eometrìca prova reggono le file numeri- 
imodrazìoni. E qual Geometra può di- 
li da forprefa, vedendofi fono gl'occhi 
Irata ixA. Omnero la t«alÌtU, la facolùj 4 
nella Geometrìa del tn^zzò contrarino* 

di cui fi fa ben la definizione j 
Ilo , e dell' applicazione del medefimd 

Geometria non fi ha fin' ora efempio 
3? Jn quefto foglio fi vedrìi la veritk 
tto, il quale tanto piti forprendcrebbe^ 
;ndomi il detto Autore dimoftrata col 
ro la facoltà di queftó mezzo applicato 
'ifica, UQ breve foglio quale mi fono 
Ito baflalfe alla lunga fpiegazione y che a 
fogno n richiede^ Ma qui pi ii dire noti 
pegno, che di Convìncerà di falfiti \i 
ifierzioni di M. llouifeau nel fuddecto 
lo contenute. A cii m'impegno, per- 
la me rilevato coftante il fentimenco 
ig. Tartini di noti volere impetere con- 
ri. RoulTeau per la filma di un tanto 
i , alla quale non vuol derogare eoo 
ibblica fcoperta del di lui sbaglio, a- 
; del vero come io fono ficuro del- 
iriti che propongo e dimoerò , alcrivt; 
9 debito il fodeoerla e pubblicarla. Bì* 
la la flima che ho anch'io dì M. Rouf- 
:oD il pubblico benefizio che dalla fco- 



pertd Al DM iumiaoia verità gravida di mol- 
te eltre neceOariameate deriva ^ da quefta 
-pane I4 lùlancìa trabocca, f pe» m'aedng* 
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LA numerics ilimo&tazioae del Sìg. Tartbl {aa- 
dtu iìilli tre cermiai j, 7, i « cute az. 
del ficondo Capitolo del di lui Trattata di Mufics 
jhrr"" l'unno 17J4. nel Seminaito dì P^dotra; in 
£ «[tpoita cnme un'elempìo per dìmoarare il Circolo 
eoa l^ge armoflica coilruito, perchè qualunque tò- 
no dedocto dalle parci del diametro divira In qualun" 
que rigioue, rìrpcico alle quali è mezzo geometrico, 
diinollrandoit mezzo armonico rirpetto alla proporzio- 
ae geiimetrici diTcrera con i tre mezzi determinati; 
armonico, aritmetico, e contrarmonico, formata, e 
dedotta dalla ragione in cui ibno le dette p.irci, lì 
conclude che la linea circolare Tia la fomma di infi- 
niti radicali armonici, come quella dì cui tutti lì 
punti detenninxno e co^uilcono radicale armonico 
qualint^ lioM perpeadicottre al di tei ditmec^, e 
però fia effa' neceflariamente con legge armonica co- 
ftruita . In fine fi trovano aggiunte quelle parole; 
Cftr) di qualunque radiane ec. acciò l' apportato efem- 
pio non laici dubbio, che la dimoftrazione non fis 
generale. I^òi a carré «4 dello ftelTo capitolo vi è il 
tcfto léguente; divifa il diametro in qualunque ragio- 
ne razionale , il quadrato del feno ì mizzo armonie» 
tri li rellangoli , cte hann» per baf le parti del dia- 
metro, e per altezza il raggit. Quella è propolìzìone 
generale, non gii del detto Autore, ma della Geo* 
metria; è di nozione comune, e ciafcun Geometra 
ha dd^o di faperlt. 

Il periodo di M. RoulTeau è a carte 480 del Tuo 
Dizionario dì Mafica; è di propria di lui lèntcnza, 
mentre nello ftefib luogo della detta dimolltazìone di. 
ce nel £u> tmfiiiito: lo tlirtfgff» eJpnStmtm ma 
It eiUre fHfofxì*ìU iti S^, Tartm fìff la natura 



A 4 



)( « K 

arimttica, armonica, t geometrica del CireoU^ totu 
anche fopra li termini iella ferie armonica da lui da^ 
ta fùpra la ragion fcfiitfla, percèè le fue prcw datt 
folameaie in cifr? nan fiabHifeons veruna dimàfinacU' 
ne generale; eltrediefiì par^mandt' egli /ftSft ira eli 
Urù- dille gratidtzrt eterogenee , trfèa dtUe proporzioni 
in co/i, nelle quali non è pojfibile nemmeno di vedete 
vi .rapporto alcuno. Cos'i quando Egli crede di provare 
che H quadrato d'una linea è medio preporzionale d" 
una tal data ragioni , Egli nin prova altre , fe 
che un dato numero è medio proporzionale tra due altri; 
perchè le fuperficie^ ed i numeri afirati non emendo dell* 
medesima natura non jJ pojfeno tra di loro paragonare. 
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Siano dannile applicati nella prereste figura U tre 
numeri dtl Sig. Ttrthii nel mo^ iègiiente.- Sia il 
dia. 



diametro AB=io, che è la fomnu degli £&femt 
7. Saianno le parti del diametro AC ^» ^ , CB 
E= 7, e farà il raggio IV 5. E" dunque caio, 
che «Ando r«ei del letciingolo AE=ij, perchA 
AC =3 X CE £=s 5 = I f ; ellèndo l'xrea del rettan* 

golo ES = 3$«perchò EC=f y CB=ss7s;)Yl 
k paiti del <Uametro «fièodoACs=3i CB^s7, « 
poò l' area del quadraci) CO dedotto dal fino CD ef> 

Jèndo ai T It verìfica per numerica djmoftrazìone 

che ai è mezzo armonico tra gl'ellremi i;, j5 per 
la defìaizioDe di queAo mezzo, del quale le di^reii- 
zc tra gì' eflremi dovendoft trovare ìn ragione egua- 
le alla ragione degl'eftremi, c le differenze eflcndo 
ly: * 31 -■ ** 35, in numeri primi, j: J, quelU 
è la ragione delli eSremi ij." jj. Nulla poi impor- 
ta ìn queAa dimoflrazlone, che il feno CD ,( quan- 
tità iorda ) non polTa erprimerfi col numero per ra- 
dice quadrata, ma unicamente, e onninamente impor- 
ta , ^be la numerica dimo{trazione ft verifichi acU< 
aree dà due rettangoli, e del quadrato, le quali eA 
ftndo della categoria delle iùperficie, non ùai cent. 
mente poISlnle a veruno di fo^nere, die non fita» 
etfi ieÙé fiega natura, e che ìn conreguenza no» fi 

£' ugualmente certo ; per numerica dimoftrazìone 
che. la ragione j: 7, in cui fono le pani, AC, CB^ 
ridotta a proporzione geometrica diftretta con li tra 
mezzi determinati, armonico, aritmetico, e contrar- 
nonico, è;:::::;;:: i j .■ 41 : i j .■ ; jj , di cui 41 i 
il mezzo armonico, 2; l'aritmetico, e 19 il cnntrar- 
monico, e gl'eflrerai 15.- ì5s=;sì: 7- Adunque ap. 
plicandofi li tre termini t;, n , 35 di quella prò- 
porzione, 15 all'atea del rettangolo AE, 31 all'arca 
del quadr^oCO, 3) all'area dol mtangoIoEB, tan. 

to 



fe A -lonttOD, cbe l'Autore xbbia qui fatto entrarti 
^niatìeà -cterr^eDce, quantocchè non è di cno CI rubile 1' 
8182. del rettangolo AE, fe non che dalla maltjpitca 
iì AC=-ì per CE::^j, di cai il prodotto è AH 
szzi's: l'area del quadrato CO dalla motclplìca di 
AC^=j per CB=:7, di cui il prodotto ai (come 
4ìmadrt Budkle Mi Aio fello Irbro degli Elemead 
di OHatttria > c «gusle all' «rea del quadrato CO; 
l' acM dei Tetrangolo E& fìnalmente dalla mokìplic* 
della linea CE^^f per CB:z=7, dì cui il prodoc» 
to :è53:EB=: J5 . L'equivoco del celebre Sogget- 
to M. Rouffcau e nelle due parole numeri afiratti. 
In qnefta dimoftraziofie non fono altrimenti aAratti; 
Gmo ^oDcTetatl alla ragione, e proporziouc, ia cui 
i^ntificaaientc convengono colle aree fuddeite, Que- 
Ae tutte Ibno tra loro omogenee, e della fteOs natu- 
n, perchè contenute ed abbr;icciate da una fcja cate- 
goria, cioè dalia categoria delle fuperfìcie, c le fu- 
pferfine fono tteterminaK tra loro dai dati , e dalle fi- 
goie alle tal! dnnoftrate ra^oni « e propoizi'oni . DI- 
msllnddo ([tiefte ragion], e prc>pwzioni col numero, 
non perctb fi camlmi li phiaa unIvarfUe delle ragioni 
i pEopordonl, nel qaale è foTXt, che ogaalmente fi 
riTolTaoo ( cbfinin* nella Tua categoria ) le linee, Is 
luperScie, li folìdl, e qnatKo vi & di rapporto tra i 
fermhri quadtttil razionale. Adunque fe il numero 
altro oca diiDéftra, che le ragioni, e proporzioni, il 
|fkno del aamero è univerfale, ugualmente addatu- 
b!(e,« comune alle linee, alle fuperlicie , ed a! Ioli- 
dì { cialcuno cella propria categoria ) quando fi trat- 
ti di ragioni, e proporzioni di quantità razionale. Non 
fi fa realmente capire come il celebre Soggetto abbia 
i^i introdotto dt propria lènlenza quel periodo, in cui, 
oè lì verifica, che la ivi criticau dimoArazione non 
Jié gentmltj gticM oella razioaile guastiti è affiitiv 
to 



to UBÌveriate, oc fi VBrilìca, che ivi fi iniraiuctts» 
^antità etengenff, perchè anzi con raatematico ri- 
gore i^i fi verfa Tulle fole ragioni, e proporzioni trat 
portate collo flefTo efponence di ragione dalla caMgo> 
ria delle lince alla categoria della Juperlìcie, eoa le 
quali ragioni e pruporzioni il Slg, Tartinì vuole ^ 
moftrAre la im propolìzione , che uoicamente da «ffe 
dipende. Perciò appunto il detto Autore col fixe «r- 
venirCj che nel fuo telto n carte 34 ha lìmlian 1* 
geometilG* propofi:done^a le parole: is'qiutunqiif »• 
Xi«w ratìuiédt^ perchè ftUett {% Geonetchi {oSSt. 
moftrare lo fleflb nella qoantit) Jbrda, valendoli £gU 
del iòlo numero, doveva neceflariamcnte limitarla al- 
la fola ijuantitì razionale. AggiunTe, che la quantità 
ibrda non avendo luogo alcuno nel Mullcale Sille^ 
ma, lé anche il numero avelfc la facoltà di cipri. 
merla { Egli lofUene, e ben chiaramente dimoflra 
fervi quella facoltà nel numero iniefo nel fuo' vero 
lenlo, e ne ha data pubblica prova nella Tua n'fpolla 
al Crìtico del fuo Trattato M, le Serre a carte ]« 
in una geometrica figura, dove col foto numero Ai- 
moftra le lince di quantità lorda ) nel detto filtema 
poti farebbe di d£) alcuno • 

L* unica mAttmatk* pren per dimofirare It locale 
Utùrerlìilìd di uaa propofizìone fi è d] dimofirare ccJl* 
analifi algebrica in lettere , quello fi 4 dimoftrai* ià 
auiaerot l*roviamoci donque* 

Sia H ragp'o lV=s«, farà perfsnltj^uenu il dia- 
metro AB:=sa fia ij figeotcnto qualiinqne AC =s 
ji, fari Pier coB&gneaia l'altro CBSBSa 4 — «'. Bt 
fèndo per la Geometrìa il quadrato del Ano CD ^ al 
rettangolo dell! fegementi del diametro, farà dunque il 
icno CD zss \] a o * — » , 

pollo tutto quello per natura dcIU propofisione «• 
vte. 



vrcmo I» feguente proporzione geometrica , Chs dima* 
flrata tale rial prodotto degli eflrtmì eguale a quello 
dclli medir, oppure dalla fiicceffiva drftruzìone dcfli 
cermiDÌ dell'equazione che da tale prodotto naf^erà fi- 
so al zefo, queili farà la unica matemitica pron 
della totale Aia univerlaiiti^ in natura ( come m'ìii- 
fegneraaao tutti gl'ÌQlìgnt Analitici) non folo nelle 
ngioni ruioaali, mi ancora In tutte le poflilnli ra* 
gloni imrionalì, che h molto piiì di quello fi era 
contentato c&iiaoftnre il Sig. -Tartìnij in. modo tal« 
che non ri làilt mai punto di dì*Ilioiw nel diaibeiro,. 
ne feno, che a quella propoiizione non fìa in tutto e 
per tutto foggetto ; ma andiamo alla proporzione 
promelTa . 

Sarà a» -sfl.x -}-).■': aax — ';c_ jfl + ^.v:: -■Jl 




Ho detto;: x a — perchè per la tìpome- 
Hìa quando fi moltiplicano due line difuguali per una 
tnza linea, li rettangoli che ne nafcono fono dìmo- 
firatirameme nalla medclìma ragione , che erano le 
linee difuguali; perciò avendo in tale occafione moU 

tiplicati li due fegmCnti riel diaineiro x, ^ " JZ " 
per il raggio, a. Si trova dIraofirativameliEe « x : 

— ax: : x : a a — onde légglciinamente foUCa 
fofiituìre nella prima piVporzione geometrica queAa 
ultima ragione x: i a ~~ n invece dell' altra a 

x; 1* — afcanfotll una moltiplica più lunga efu- 
pcrflua, poiendoft quefta in modo più cotto e fempli- 
ce fare, ed ottenendone con rigore matematico lo iìef- 
fo intento; dunque fijmohi plichi no nella prima propor- 
zione geom: gt'efttemi, e fe il loro prodotto fari e- 
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guale 3 quello delti mcdii, oppure Ce iì riddurà l*e- 
<|uazione = a zero liirà dìmoftrata analìcicamciite la 
nniverfalità loule di detta propofizione come ho det- 
to di fopra. 

Sii danese di nuovo la prima lòpracenaata propor» 

àooe geometrica «x — — 
ax: ■• xi za — n 

Facendo il prodotto degl* eftremi e quello dell! me- 
dii .fi averi ia.tt — x — a« x-j, mx — » # » — 

Portando — x aell' altro membro dell* equazione 
colla lolita mutazione di legno lì averi 3«n — 
a « jf * =s » « » — 4 <f ;« -J. j <f a 1_ tf )f ^ a ff j» * 

Pollando * a it ndJ' altro membro dell* c^ulBBe 
fi averi — zax-^ax =^ 2 ax — ^ax •^zax — «m 

Portando — * t x nell'altro membro dell'c^tuzìo- 
oe lì averi a x zat ~^ a x 

Portando ìnfÌDc ax nefl' altro membro dell' e^ni- 
zìone fi averà per ultimo, o s=: o 

Cib che doveva dìmollrarit . 

Ho voluto darequefli dimoftrazione in algebra, ac- 
dò ogn'uno li perfuada che le il S!g. Taninl enun* 
zia le fue propolìzioni , e le dimofira folamente col 
nnmero, non è perchè in sè elleno non fieno ani- 
Terlkli, ne TÌdnciblll all'algebra, ma perchè ad eflò 
manca per accidente la pratica materiale del maneg- 
gio delle lettere atgdirìche, della qnale veramente fo 
fono dìiQoftrativamente convinto, non aver egli alcan 
^ifogno. 
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Ifla db che realmente mi for^rcCe, e ctic è la v^. 
» ca^joDe di qudto foglio, fi è t'avermi dÌ»ollraci> 
tivam^nce , copvjnto della facoltl- ed ufo ^1 mef za 
concrarinonico , del •juile ufo, e facoltà oiaaCA aSaCi 
ti^-U nojiioae ia Geometria.^ 1113IU fafeadoreac fU.ptik 
gfafr 1» «Icfi n i gi o i ie. ■ Dedona dtlia ru;Ione 3 : 1 la 
f^foufone ga(Mieciica.dilcr«« coUi tre morii deter- 
minati in 1$; ai.- zj: 39.* 35;. dimoftrata l'area 
del rcttangoloAE — =;is,del quadrato GOzz=ai , del 
quadrato AV = is, del rettangolo £B J j , rima- 
neva a dimagrare U facoliù, e l'ufo del mezio con- 
tratmoiiico 19, Ccaz\ di che ne in, ne altri poteva 
cflere perfuafo della inutile aflegnaiionc dì un termi- 
ne, che non ha ufo alcuno in quella figura, dove 
Io han.no gli ellremi 15: ^5, ed i due mezzi armo- 
nico ji , aritmetico della detta proporzione. Ri- 
cercato da me l'Autore fu guetio punto, Egli con 
moha flemma, e pari accortezza mi fece dedurre 1' 
area intierndcl feini'juadrato A N . Io glie la dimoftrai 

=:iO,pech^ BN:^5 X ISA: — ^10 to. Da gueft' 

area egli mi Tece l'-Ji:i-.tre l'aie^ del <]iiadra:3 del fe- 
nn — ì I ■ Nell'avanzo della fotrra mi viJdi compari- 
re l'area irregolare = 2p dimoftrata dal mezzo con- 
trarmonica ]p egual'Uente che le altre aree regolari 
dimoflrate dalli due mezsi, e dalli due eftremi. della 
intiera proporzione t;:,ii' aj; i^: 35. Gli cbìelì 
Te quello era caf(> particolare dielli due eftreimi 1 : 7, 
o univeriale di, qualunque lagìone propofta' in termi- 
ni razionali/ Mi tifFofe col fatto dimoflraiidoaii 1 
pcova la fealìtil di qneAo mezzo che dìmoftra l'area 
irregolare a?anzara dalla Ibttra in qualunque aQegoa- 
bile ragione ridotta a propuiZione geometrica dil- 
cret». con li tré mezzi determinati; ne dandoli ra- 
gione in termini rasìonaIi| che non pofTa ridutfi 8 
tale 
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tile proporzione, percìiì è di univerfalitì totale nella 
Geometria, e, cui Hnora c ibto incognito il di lui 
ufo, ed applicazione. Al fatto, e alla dimofìrazione 
non «Bendovi rirpolla, s'immagini chiunque quale io 
mi relUlC al vedertni fcoperta fotco gl' occhi una 
le verità, c dì tali confeguenze da una PerlbBa; che 
certamente nulU iì di Geometria, ma che fi dkUa- 
ra, e profiefla di fapere io ben altro modo, che bel 
comune^ la fola fcìeoza delle ragioni; e pR^orzioni 
fi in aftratto, che in coocretto. E* pur tro^ foo 
che nelle Matematiche difciplioe quella parte di kka- 
za rioune ancora imperfètta per quanto Soggetti In- 
figni fì Sano afetìcati per avranzarla. Prora più e- 
vidente e più luminofa di quefia, per efler eoopinti 
che un tale Uomo realmente poflìegga la Vera, ed 
intiera fclenza delle ragìnni, e proporzioni, non pub 
affegnarlì . E' durnjuc intereffe comune della dotta 
matematica ClafTc, che quell'Uomo Jìa fpinto ad e{^ 
porla , ed a pubblicarla ; ed era mio debic'o particola- 
re di palefare con quello foglio, quanto col medeli- 
mo mi è «ccorjb ad onu della di lui ritrofii. St 
quello intento fi ottiene, non fi dolga, ma fi com> 
faccia jl celebre M. Roufleau del di lui sbaglio, chs 
urrà prodotto un tanto henelìdo, e che io lì dotto 
Soggetto non pub elTere Ibprawenuto , che dall'em- 
me fuperHciale dì quel luogo, dorè appunto verfa II 
Sig. Tartini fulle ragioni, e proporzioni, ma per& 
profondo a raguaglio del poco che fi fa comunemen» 
te delle medefime. Mi compiaccio inch'ìo non tanto 
perchè efleodo parziale di quello Trattato dì Muftc? , 
nè reggendo la unica oppofizione, che a quello Trat> 
tato ha fatta M. RouiTeau, mi trovo parziale del ve. 
ro, quanto perchè la buona mia forte mi pone «1 
ca(b di fare un pubblico importantillimo beneficio al* 
ie Matematiche Òilciplioe. 

Z L F I K E. 
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